Drugi meduispit iz Matematike 3E
02.12.2010.

1. (3 boda) Napisite i dokazite teorem srednje vrijednosti integralnog racuna za
dvostruki integral.

2. (4 boda) Prelaskom na polarne koordinate izracunajte
// dx dy
D \1—a%—y?
gdje je D = {(x,y) € R?: 22 + 42 < 2, 22 + 4% < y}.

3. (4 boda) U dvostrukom integralu

1 x2/3 2 1+v4x—22—3
/dw / f(l‘,y)der/dx / f(z,y)dy,
0 0 1 0

promijenite poredak integracije i skicirajte podrucje integracije.

/// et da dy dz,
14

gdje je V tetraedar odreden vrhovima A(0,0,0), B(0,0,2),C(1,0,2), D(0,1,2).

4. (4 boda) Izracunajte

5. (3 boda) Izracunajte Jacobijan za koordinate zadane s

€T =
= 5E =)
z = z
Napisite izraz za ra¢unanje volumena tijela V' u koordinatnom sustavu (z,y,z) i u ko-

ordinatnom sustavu (r,t, z).

6. (4 boda) Prelaskom na sferne koordinate izra¢unajte
1 Vi—z? 2—a?—y?
/ dx / dy / 22 dz.
0 0 e

Skicirajte podrugje integracije u pravokutnim koordinatama.

7. (3 boda)
a) Napisite jednadzbu tangente na krivulju C' zadanu s
x = xz(t)
= y(t)
z = z(t), teR

u tocki Ty € C' za koju je t = tp.
b) Izra¢unajte vektor smjera tangente na krivulju I' zadanu s

r = 4—4t2
— ¢
= 1-t, te[-1,1]

u tocki Tp € T' za koju je t = 0.



